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Induccién: Sean k y n enteros positivos. Prueba que existen my, mo, ..., myg
enteros positivos tales que:

Combinatoria: En una mansién de 100 habitaciones en circulo duermen
101 personas. Cada dia el dueno de la mansion selecciona una habitacién en la
que duerman al menos dos personas y obliga a dos personas en esta habitacién a
cambiarse de habitacién, de tal manera que uno de ellos dormird en la habitacion
de la derecha y el otro en la habitaciéon de la izquierda. Prueba que en algin
momento habra al menos 51 habitaciones ocupadas.

Ecuaciones Funcionales: Halla todas las funciones f : RT — RT tales
que:

fle+fy) =yfley+1)
para todo (z,y) € RT x RT.
Teoria de Nimeros: Sea p un numero primo positivo dado. Demostrar
que existe un entero « tal que a(a — 1) 4+ 3 es divisible por p si y sélo si existe

un entero S tal que B(8 — 1) + 25 es divisible por p.

Desigualdades: Determina el maximo valor posible de la expresion:

27abc + av/ a? + 2bc + b\/b2 4 2ca + C\/c2 4 2ab

siendo a, b, ¢, nimeros reales positivos tales que a + b+ ¢ = %

Geometria: Sea ABC un triangulo con AB = AC # BC y sea [ su in-
centro. La recta BI corta a AC en D y la perpendicular a AC por D corta a
Al en E. Prueba que el punto simétrico a I respecto de AC se encuentra en la

circunferencia circunscrita al triangulo BDE.



